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Cada ejercicio vale 10 puntos. Justifique sus afirmaciones.

1. Considere el sistema














4ξ1 + ξ2 − 3ξ3 − ξ4 = 3

2ξ1 + 3ξ2 + ξ3 − 5ξ4 = −1

ξ1 − 2ξ2 − 2ξ3 + 3ξ4 = 2

Encuentre todas sus soluciones.
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2. Considere los conjuntos

A = {ξ / 2ξ1 + ξ2 − ξ3 = 1}

B = {ξ / ξ1 + ξ2 + ξ3 = 0}

a) ¿Son variedades afines?

b) ¿Qué dimensión tienen?

c) ¿Se cortan? En caso afirmativo, encuentre una ecuación paramétrica para la variedad
intersección.
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3. Considere el sistema














x + y + 2z = 1

−x − αy + z = 0

2x + 2y + αz = 1

a) Encuentre todas las soluciones del mismo para todos los posibles valores de α.

b) Explique geométricamente, lo que sucede según los distintos valores de α.

Sugerencia: Debe considerar las posiciones relativas de tres planos.
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4. Considere la matriz de "Vandermonde"

V =
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a) Calcule su determinante

b) Demuestre que det V = 0 si y sólo si dos de los λ coinciden.
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5. Sea f : E −→ E tal que para algún n > 0, fn = 0

a) Demuestre que id + f tiene inversa.
Sugerencia: La identidad polinómica

1 − xn = (1 − x)(1 + x + · · · + xn−1)

es útil.

b) Suponga que g es inversible y gf = fg. Entonces pruebe que g + f es inversible


